HELSINGIN YLIOPISTO
HELSINGFORS UNIVERSITET
UNIVERSITY OF HELSINKI

Institutionen fér matematik och statistik
Analys Il

= Kursprov 1
27.2.2014

1
L. Beréiknaf Vxsin(x*? - 1) dx.
0

2, Lat f: [-2,2] - R,
X2+2x, -2<x<0,
f(x)—{x+c, O<x<g2

dir ¢ € R &r en konstant.
(a) Omc = 3 finns det en punkt z € {2, 2] for vilken

1 2
=y f £ dx?
-2

Varfor motsédger din observation inte integralkalkylens medelvardessats?
(b) Bestdm konstanten ¢ € R s& att du kan tillimpa integralkalkylens medelvérdessats pa
funktionen f pé intervallet [-2,2]. Vilken #r den punkt z € [-2,2] som finns enligt

satsen?

3. Undersok ifall den oegentliga integralen f konvergerar.
4

x -—
4. Lat f: [a,b] — R vara vixande, och 1t J, vara den ekvidistanta indelningen av intervallet
b—
[a, b], dir alltsd x; — xp) = —— forallak = 1,2,...,n.

n
(a) Visa att skillnaden melian 6versumman och undersumman satisfierar

T b oMLY — Fla)
S5,(/)=8, ()= (6= a)(f(b) = fla))

n
(b) Visa pa basen av del (a) och Riemanns integrerbarhetsvillkor att f on integrerbar.




